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 !"#$%& '( &')*+,'(& '- !.*#+,'(& /,+0 #1&')*+! 2#)*! -*(+,'(  !"

 !""#$ #$% x ∈ A& '($) |f(x) + g(x)| = f(x) + g(x)* +($) f(x) ,)- g(x)
,.$ )/))$0,%12$* /. |f(x) + g(x)| = −f(x) − g(x)* +($) f(x) ,)- g(x) ,.$

)$0,%12$* ,)- |f(x) − g(x)| = f(x) − g(x)* +($) f(x) ≥ g(x) /.

|f(x) − g(x)| = −f(x) + g(x)* +($) f(x) < g(x)& 3$)$* 1% 5/66/+7 %(,%

max(|f(x) + g(x)|, |f(x) − g(x)|) = |f(x) + g(x)|.
8/. x ∈ B +$ (,2$

|f(x) + g(x)| =

{

f(x) + g(x), x ∈ B ,)- f(x) + g(x) ≥ 0,

−f(x)− g(x), x ∈ B ,)- f(x) + g(x) < 0,

,)-

|f(x) − g(x)| =

{

f(x) − g(x), x ∈ B ,)- f(x) − g(x) ≥ 0,

−f(x) + g(x), x ∈ B ,)- f(x) − g(x) < 0.

'($.$5/.$* 1% $)79$7 %(,% max(|f(x) + g(x)|, |f(x) − g(x)|| = |f(x) − g(x)|*
+(1( $)-7 %($ :.//5&

;) :/7%$.1/. -$61<$.,%1/)7 +$ +166 =,>$ 97$ /5 %($ >)/+) 5$,%9.$ /5 %($

,<7/69%$ 2,69$ /5 .$,6 )9=<$.&

%&''( )$  !" #"$%&"#"' "(#) *+,$("- p. q &/( 0!))!1%*2 (3+#&%!* %- -#&%-4(5

|p| + |q| = max(|p + q|, |p − q|).

'($ 5/66/+1)0 %($/.$= 17 %.9$&

*+&"!&' )$ 6(& f : D1 → R. g : D2 → R #*5 D1∩D2 �= ∅ $( 2%7(* 0+*&%!*-
#*5 )(& m $( #* #"$%&"#"' *!**(2#&%7( "(#) *+,$("9 :3+#&%!* ?"@ /#- # -!)+&%!*

%0 #*5 !*)' %0 &/("( (;%-&- &/( *+,$(" x0 ∈ D1 ∩ D2 -+/ &/#& &/( 0!))!1%*2

!*5%&%!*- /!)5

|f(x0) + g(x0)| = m and |f(x0) − g(x0)| = m,
!"

|f(x0) + g(x0)| = m and |f(x0) − g(x0)| < m,
!"

|f(x0) + g(x0)| < m and |f(x0) − g(x0)| = m.

 !""#$ ;5 $A9,%1/) ?"@ (,7 , 7/69%1/)* %($) %($.$ $B17%7 %($ )9=<$.

x0 ∈ D1 ∩ D2 79( %(,%

|f(x0)| + |g(x0)| = m.

;% 5/66/+7 ($.$5./= ,)- 5./= 6$==,  %(,%

max(|f(x0) + g(x0)|, |f(x0) − g(x0)|) = m, ? @

,)-* 1) /)7$A9$)$* /)-1%1/)7 /)%,1)$- 1) %($ %($717 /5 %($ 6$- %($/.$=&



 !  !"##" $"%!&' ()*+#*,- .!-/01"

"#$ %& '(#&%)# $*+$ $*#(# #,-&$& x0 ∈ D1 ∩ D2 .*-* &+$-&0#& 1-&2%3$-43

45 431-$-43& 5(4) $*# 6#1 $*#4(#)7 8*%&9 #:%+$-43 ; < *461& +31 43 +4%3$

45 6#))+  .# (##-=# $*+$ x0 -& $*# &46%$-43 45 #:%+$-43 ;><7

?3 $*# :%4$#1 '+'#( @>℄9 .# 43&-1#( #:%+$-43 ;>< -3 .*-* 5%3$-43& f +31

g &+$-&5B $*# 431-$-43

∃ c∈R∀x∈D1∩D2
|f(x) − g(x)| = c,

+31 $*# 5%3$-43 |f(x) + g(x)| -& C4%316#&& 5(4) $*# $4' -3 -$& 14)+-37 8*#

C#64. $*#4(#) -& $*# D#3#(+6-E+$-43 45 $*#4(#) ! 5(4) $*# )#3$-43#1 '+'#(7

 !"#$"% &'  !" f : D1 → R# g : D2 → R $%& D1 ∩ D2 �= ∅ '! ()*!%

+,%").%/# h1(x) = |f(x) + g(x)|# h2(x) = |f(x) − g(x)|# x ∈ D1 ∩ D2 $%& 0!"

m '! $% $1')"1$12 %.%%!($")*! 1!$0 %,3'!14

$5 6+
∃ c∈R+∀x∈D1∩D2

|f(x) − g(x)| = c ;F<

$%& m ∈ h1(D1 ∩ D2)# 7!%! !8,$").% ;>< 7$/ $ /.0,").% )+ $%& .%02 )+

c ≤ m. ;G<

'5 6+
∃ c∈R+∀x∈D1∩D2

|f(x) + g(x)| = c ;!<

$%& m ∈ h2(D1 ∩ D2)# 7!%! !8,$").% ;>< 7$/ $ /.0,").% )+ $%& .%02 )+

"7! )%!8,$0)"2 9:5 7.0&/4

($##)'

+< "#$ %& +&&%)# $*+$ #:%+$-43 ;>< *+& $*# &46%$-43 x0 ∈ D1 ∩ D2. 8*#39

CB 6#))+  +31 431-$-43 ;F<9 .# *+=#

max(|f(x0) + g(x0)|, c) = m,

*#3# -3#:%+6-$B ;G< *461&7 "#$ %& +&&%)# $*+$ -3#:%+6-$B ;G< *461&7

H(4) ;><9 6#))+&  +31 ;F< .# *+=#

|f(x)| + |g(x)| = max(|f(x) + g(x)|, c) = m.

I#3#9 5(4) ;G< .# (##-=# $*# -3#:%+6-$B |f(x) + g(x)| ≤ m. 8*# 5+$

$*+$ m ∈ h1(D1 ∩D2) &*4.& $*+$ $*#(# #,-&$& $*# 3%)C#( x0 ∈ D1 ∩D2

.*-* &+$-&0#& #:%+$-43 ;><7

C< 8*# '(445 45 $*-& '+($ 45 $*# $*#4(#) -& +((-#1 4%$ -3 +3+64D-+6 5+&*-437



 !"#$%& '( &')*+,'(& '- !.*#+,'(& /,+0 #1&')*+! 2#)*! -*(+,'(  !"

#$$%&'() *"+ ,- *!+. '/ 0,11,2$ 0-,& /34,-4& " /35/ 46%5/',( *7+ 5( 94

-4:154; 9< /34 46%5/',(

|f(x) − g(x)| = m ,- |f(x) + g(x)| = m.

=4/ %$ ,($';4- /34 0,11,2'() 4>5&:14?

 !"#$%& '(

 ! "#$ $%& '()* |ax+b|+|ax+c| = m+ ,#$-$ a+ b+ c+  *. m  -$ /(0$* -$ 1 *&23$-4+

# 4  4)1&'()* )* '#$ 4'-$*/'# )5 '#$)-$2 6 ! (5  *. )*17 (5 |b − c| ≤ m. "#&4+

('  * 3$ -$91 $. 37 '#$ $%& '()* |2ax + b + c| = m :)29 -$ ;<℄!>

3! "#$ $%& '()* | − x2| + | − x2 + 2| = m # 4  4)1&'()* )* '#$ 4'-$*/'# )5

'#$)-$2 63! (5  *. )*17 (5 m ≥ 2. "#&4+ ('  * 3$ -$91 $. 37 '#$ $%& '()*

| − 2x2 − 2| = m.

! "#$)-$2 6 .)$4 *)' .$'$-2(* '$ '#$ *&23$- )5 4)1&'()*4 )5 $%& '()* <> ?)-

$@ 291$+ '#$ $%& '()* | sinx| + | sin x + 2| = m # 4 (*A*('$17 2 *7 4)1&'()*4

5)- m = 2 :4$$ ?(/&-$ B!>

x

y

f(x)=| sin x|+| sin x+2|

π
2

1

)*+,-& '(

C* ?(/&-$ B+ '#$ /- 9# )5 '#$ 5&*'()* f(x) = | sin x|+ | sin x + 2| (4 9-$4$*'$.>
"#$ )*.('()* 5)- $@(4'$*$ )5 4)1&'()* ') '#$ )*4(.$-$. $%& '()*  **)' 3$

.$4-(3$. 37 2$ *4 )5 '#$)-$2 6+ 3$ &4$ '#$  34)1&'$ 0 1&$4 )5 '#$ 4&2  *.

'#$ .(D$-$*$ )5 '#$ 5&*'()*4  -$ *)' 3)&*.1$44> E(2&1' *$)&417+ '#(4 $%& '()*

 * 3$ -$91 $. 37 '#$ $%& '()* |2 sin(x) + 2| = m (5 m ∈ [2, 4].

#/ /34 4(; 24 2'11 $,1@4 /34 :-,914& ,0 4>'$/4(4 ,0 $,1%/',($ /, 46%5/',(

*7+ 2'/3 5;;'/',(51 5$$%&:/',(?

 !"#$"% &'  !" f : D1 → R# g : D2 → R $%& D1∩D2 �= ∅ '! ()*!% +,%").%/
$%& 0!" m $%& k '! $1')"1$12 3./)")*! 1!$0 %,4'!1/5 67,$").% *7+ 8$/ $ /.0,").%

98)8 /$")/:!/ "8! .%&)").%

f2(x) + g2(x) = k2 *A+

)+ $%& .%02 )+ m ∈ [k, k
√

2]5



 !"  !"##" $"%!&' ()*+#*,- .!-/01"

 !""#$ #$%& '() *+, '-) ./ %01*2+ 13/ /45*12%+

|f(x)| +
√

k2 − f2(x) = m,

*665&2+7 13*1 |f(x)| ≤ k. 8/+/ ./ 7/1 13/ /45*12%+

2f2(x) − 2m|f(x)| + m2 − k2 = 0,

.323 3*6 * 6%:512%+ ;%$ m ≤ k
√

2. <%$/%=/$> 2; ./ 645*$/ /45*12%+ '-) *+,

1*?/ 2+1% *%5+1 %+,212%+ '()> 13/+ ./ %01*2+ 13*1 m ≥ k, .323 /+,6 13/

@$%%; %; 13/ 13/%$/&A

B/1 56 +%12/ 13*1 2; f(x) = sin x *+, g(x) = cos x> 13/+ k = 1. C3/

;%::%.2+7 %+:562%+ 26 ,/$2=/, ;$%& 13/%$/& "A

%"&()*+"& ,$  !" "#$%&'()

| sin x| + | cos x| = m

!%* % *(+$&'()* ', %)- ()+. ', m ∈ [1,
√

2]/

#$%& %+6:562%+ - 21 ;%::%.6 13*1 13/ 6/1 [1,
√

2] 26 13/ 6/1 %; =*:5/6 %; 13/

;5+12%+ x → | sin x|+ | cos x|A C326 ;*1 &*D /E@:*2+ 13/ ;$/45/+1 *@@/*$*+/

%; 13/ ;%::%.2+7 1*6? 2+ &*+D %; 13/ 1*6?6 %::/12%+6F

0(+1" &!" "#$%&'()

| sin2 x| + | cos2 x| =
√

2.

 ! "#$$%&'

G665/6 @$/6/+1/, 2+ 1326 @*@/$ *+, 6%&/ 62&2:*$ 2665/6 ./$/ %+62,/$/, *1 :*66

.213 615,/+16 %; <*13/&*126 C/*32+7 #*5:1DA H06/$=*12%+6 %; 615,/+16I

.%$? *+, $/6/*$3/6 *$$2/, %51 2+ %13/$ 7$%5@6 '6// J-℄) 2+,2*1/ 13*1 13/$/

%5$ 7$/*1 ,2L5:12/6 %; :/*$+/$6 2+ ;%$&5:*12%+ %; 3D@%13/6/6> 2+:5,2+7 13/

+//66*$D %+,212%+6 *+, 65L2/+1 %+,212%+6 ;%$ $/:/=*+1 ;*16A M5$=/D/,

615,/+16 3*=/ %+62,/$/, /45*12%+6 &*2+:D 0D @5112+7 @*$125:*$ =*:5/6 2+1%

;%$&5:*6A C326 1D@/ %; *11215,/ *+ 0/ /E@:*2+/, 0D 6%&/ &*13/&*12*: 2&N

&*15$21D %; 615,/+16 2+ 13/ O/:, %; 7/+/$*: &*13/&*12*: $/*6%+2+76A

()*)&)+)-

J-℄ PA <*Q%$> RA S%.TU?*A S/.+/ @$%0:/&D ,D,*?1DU+/ U.2TU*+/ U @%N

Q�2/& .*$1%W2 0/U.U7:�,+/QA 2))%+"* 2%-"4'%" 5%"-%6(6'%" 78%9

(1'")*'* 0&$-'% 2- :'-%&'%4 ;%&!"4%&'%" 5"8&')")&'% G> X(> -(XN-Y!>

 ZZ(A


