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Jisté nasobeni e—variet ortodoxnich
pologrup je asociativni
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1. Polopfimy souéin reguldrnich pologrup

Necht’ S je pologrupa. Necht’ a,b jsou prvky z S. Prvek b je inverze k a,
Jestlize aba = a, bab = b. Budeme oznactovat V' (a) mnoZinu vSech inverzi k
avS.

Jestlize pro kazdy prvek a € S existuje néjaké z € S takové, Ze aza = a,
pak S je reguldrni. Ekvivalentné: S je reguldrni tehdy a jen tehdy, kdyz
mnozina V' (a) je nepréazdnd pro kazdé a € S.

Necht’ E(S) oznatuje mnozinu viech idempotentti z S, tj. mnozinu
vSech prvki a z S spliujicich

a-a=a.

Pologrupa S se nazyva ortodoxni pologrupa, jestlize je regularni a E(S)
je podpologrupa v S, a S je inverzni pologrupa, jestlize card(V (a)) = 1 pro
kazdé a € S. Jedind inverze k a je oznacovéana jako a’. Plati:

(a') = a, (ab) =b'd

pro vsechna a,b € S. Je dobfe zndmo, Ze S je inverzni pologrupa tehdy a
jen tehdy, kdyz je reguldrni a kazdé dva idempotenty z S komutuji.
MnoZina vSech endomorfismu pologrupy S je oznacovana jako EndS.
Mnozina EndS s kompozici zobrazeni tvoii pologrupu.
Necht T je inverzni pologrupa, nechf ¢ je homomorfismus pologrupy
T do pologrupy EndS. Polozme
S x, T ={(s,t) € S x T | p(tt')(s) = 5}
a pro (s,t),(u,v) € S x, T definujme
(s,2) - (u,v) = (@(tvv't)(s) - @(t)(u),t - v) .
Tato definice je pfimou modifikaci definice polopfimého souéinu pologrupy
s regularni involuci a lokalné inverzni pologrupy s reguldrni involuci, kterou
podava Polak v [4], pro pfipad pologrup bez explicitné dané unarni operace.

LEMMA 1 ([3], 2.1) S x, T s vyse definovangm ndsobenim je pologrupa.
LEMMA 2 ([3], 2.2) Jestlize S je reguldrni, pak S x, T je také reguldrni.
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2 Nasobeni e—variet regularnich pologrup

Pro kazdou t¥idu V reguldrnich pologrup budeme oznacovat H(V'), S,(V) a
P(V) tfidu vSech homomorfnich obrazu, reguliarnich podpologrup a ptimych
sou€inti pologrup z V.

Ttida V reguldrnich pologrup spliujici

HV)CcV, S (V)CVaPlV)CV

se nazyva e-varieta. Pojem e-varieta zavedl Hall v [1]. Soucasné a
nezivisle Kad’ourek a Szendrei v [2] uvazovali e-variety ortodoxnich polo-
grup, které nazyvali bivariety ortodoxnich pologrup.

Soubor viech e—variet regularnich pologrup tvofi uplny svaz vzhledem k
inkluzi. Pro studium struktury tohoto svazu je ucelné zkoumat operatory
na ném. Jeden takovy operitor jsem zavedl v [3] a zde pfipomenu jeho
definici.

Necht’ U je e-varieta regularnich pologrup a V je e-varieta inverznich
pologrup. Nyni definujeme nasobeni O néasledujicim zptisobem:

uov
je nejmensi e-varieta regularnich pologrup obsahujici vSechny pologrupy
Sx,T,

kde S jez U, T jez V, ¢ je homomorfismus 7' do EndS.
Korektnost definice je zaloZzena na lemmatu 2.

3 Formulace nového vysledku

Jednoduchym novym vysledkem je toto tvrzeni:

Lemma 3 Jestlize S je inverzni, pak S x, T je také inverzni.

Vznika prirozend otdzka, zda nasobeni e-variet reguldrnich pologrup
definované v &asti 2 je asociativni. Odpovéd’ je za jistych predpokladi
pozitivni a je obsahem ndsledujiciho nového vysledku (z lemmatu 3 ihned
vyplyva, Ze leva strana nize uvedené rovnosti ma smysl).

Véta 1 Necht’ U je e-varieta ortodoznich pologrup a V,W jsou e-variety

inverznich pologrup. Pak
Uvo(vow) = (UoV)ow.
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